










для любого Т, а по условию для любого с > О существует
разбиение Т, для которого S(T) - s(T) < Е, то для любого
с>О

0 � J* - 1* < Е, 

т. е. 1* - 1* = О или J* = 1* = 1.

Далее, для любого разбиения Т
п 

s(T) � L J(�k)L::.xk � S(T),
k=l

а прил ➔ О по свойству 4 сумм Дарбу s(T) ➔ 1* = 1 и
S(T) ➔ 1* = 1. Следовательно, по правилу <<двух милици­
онеров>>, интегральная сумма тоже стремится к 1. □ 

11.2. Классы интегрируемых функций 

Теорема 11.3. Если функчи.я f непрерывна на отрез­

ке [а, Ь], то она интегрируема на этом отрезке. 

Д о  к а з  а т  е л ь  с т  в о. Согласно теореме Кантора, функ­
ция f равномерно непрерывна на [а, Ь]. Возьмем произ­
вольное с > О, в силу равномерной непрерывности най­
дется такое д > О, что для любых х', х" Е [а, Ь], удовлетво­
ряющих условию I х' - х" 1 < 8, выполняется

IJ(x') - f(x")I < Ь �а.

Если взять разбиение отрезка [а, Ь] с мелкостью л < д,с 
ТО ИЗ УСЛОВИЯ Wk (j) < -- ПОЛУЧИМ 

Ь-а 

п п 

L wk(f)L::.xk < Ь � а L L::.xk = Е.
k=l k=l 
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Следовательно, по критерию интегрируемости, функция f 
интегрируема на отрезке [а, Ь]. □

Теорема 11.4. Если фу'Нкци.я мо'Ноmо'Н'На 'На отрезке 
[а, Ь], то о'На и'Нmегрируема 'На этом отрезке. 

До к а з а т е л ь с т в о. Пусть функция возрастает на [а, Ь]. 
Возьмем любое с> О и разбиение Т отрезка [а, Ь] такое, что 

с 

л < f(Ь) - f(a). 

Из монотонности f следует, что 

Следовательно, 

п п 

k=1 k=1 

Отсюда, по критерию интегрируемости, функция f инте­
грируема на [а, Ь]. □

Теорема 11.5. Огра'Ни'Че'Н'На.я 'На отрезке [а, Ь] фу'Нк­
ци.я f, имеющая 'На [а, Ь] ко'Не'Ч'НОе 'Число mо'Чек разрыва, 
U'Нmегрируема 'На [а, Ь]. 




